
何チームかでリーグ戦を行うとき，勝敗の分かれ方は何通りあるか。ただし，各試合で引き分けはなく，また、チーム

に区別はつけないとする。例えば， チームのとき， 勝， 勝 敗， 敗， チームとも 勝 敗の 通りです。

ここで，参加チーム数を （ ），また つの順位表を各チームの勝敗の大きい順に（　）で区切ったもので表す

ことにする。すると，

チームのときは（ ， ）の 通り

チームのときは（ ， ， ），（ ， ， ）の 通り

チームのときは（ ， ， ， ），（ ， ， ， ），（ ， ， ， ），（ ， ， ， ）の 通りとなる。

それでは、チーム数を多くしたときはどうなるか探求ください。

　参加チーム数が （ ）のときの勝敗の分かれ方の数を で表す。 ， ， である。

チーム数が のとき，各順位表の勝数について次のことが成り立つ。

　勝数の合計は総試合数だから，

　勝数の最大値は各チームの試合数だから，

　全勝（勝数 ）は チームのみ。

　　また，全勝のチームがあるとき，それ以外の チームの間の勝数についても同様。

　　例えば， …， …などはありえない。

　勝数 （全敗）は チームのみ。

　　また，全敗のチームがあるとき，それ以外の チームの間の勝数についても同様。

　　例えば，… ，… ，…などはありえない。

これらの条件を満たす組合せを機械的に書き出すと，

　 チームのときの順位表

　　

　　

　　

　　 （通り）

　 チームのときの順位表

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　　　　　 （通り）
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　 チームのときの順位表

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　

　　　　 　　　

　　　　　　　

　　　　　　　

　　　　　　　 　　　　　 （通り）

　例えば の場合を比べてみる。

の 列目は， から始まり， 通りある。

の 列目は， 勝が チームから始まる。 ，

の 列目は， 勝が チームから始まる。 ，

最後は， である。

　一般に，チーム数 の順位表を ， ， のように並べると，

①　 列目は， … から始まり， 通りある。

②　 列目は， … から始まる。

③　 列目は， … から始まる。
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※括弧内の勝数の最大値は列順に ， ， ， と奇数個。

④　最後は，括弧内に， が奇数のとき， が 個並び， が偶数のとき， が 個， が 個並ぶ。

以上を踏まえて， チームの場合を以下に列記する。

　 チームのときの順位表
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　　　　　　　　 　　　　　　 （通り）
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　 　に チームのリーグ戦で可能な異なるスコアシーケンスの数が掲載されている。

（ 　ジョーカー）
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