
第 問題

楕円内に 個の等しい正方形を描き，その内へ赤円 個を

容れる。

正方形の一辺を知って赤円の直径を求めよ。

術文（答）

　　赤径＝ 一辺

　与えられた図形を座標平面において考える。

楕円の方程式を 　…①とおく。

正方形の一辺を とおくと，△ は直角二等辺三角形であるから，

＝ ， ， ＝ 　…②

は①上の点であるから，

　 ＝ 　

これに②を代入すると， ＝
･

　 　 ＝ 　…③

赤円の半径を とおくと，△ は直角二等辺三角形であるから， ＝ ＝ 　 　…④

③，④より， ＝ 　 ＝ ＝

よって赤径は， ＝ ＝ 　 　赤径＝ 一辺 　

第 問題

与えられた正方形の各頂点を通り平行な 組の直線を引いて，

青赤に正方形を分ける。

そして赤の面積を最大にせよ。

術文（答）

　　赤面積＝ 正方形の面積
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　右図のように与えられた正方形を座標平面上に置き，

記号を付ける。

正方形の一辺を とし， ＝ ＝ ＝ ＝ とおく。

△ について，三平方の定理により， ＝

△ △ △ ，△ △ より，

＝ ＝ ， ＝ ，

＝ ＝ であるから，

四角形 ＝△ －△ ＝ －

　＝ ･ ･ － ･ ･

　＝

赤面積＝四角形 ＝ ＝

･

とおくと（ ），赤面積＝ ＝ とおく。

＝
･

＝ ＝ とおくと， ＝

より， ＝ 　 より， ＝ （ ）

＝ より，

のとき， ，

のとき， であるから， は のとき，極大かつ最大となる。

最大値は， ＝ ＝

　　　　　　　　　　　＝ ＝ ＝

よって，赤面積＝ 正方形の面積 　

　 （ ），

第 問題

与えられた正方形の各頂点を通り平行な 組の直線を引いて，

青赤に正方形を分ける。

そして赤の面積を最大にせよ。

術文（答）

　　赤面積＝ 正方形の面積

-2-



　右図のように与えられた正方形を座標平面上に置き，

記号を付ける。

正方形の一辺を とし， ， とおく。

直線 の方程式は， 　…①

直線 の方程式は， 　 　…②

直線 の方程式は， 　…③

①と②の交点

①と③の交点

四角形 ＝△ －△ ＝ ･ ･ ＝

赤面積＝四角形 ＝ ＝

･

とおくと（ ），赤面積＝ ＝ とおく。

＝
･

＝ ＝ とおくと， ＝

より， ＝ 　 より， ＝ （ ）

＝ より，

のとき， ，

のとき， であるから， は のとき，極大かつ最大となる。

最大値は， ＝ ＝

　　　　　　　　　　　＝ ＝ ＝

よって，赤面積＝ 正方形の面積 　

　 （ ），

第 問題

直角三角形の直角をはさむ二辺に接する円弧をつくり，

その中に黒円と 個の等円（赤）を容れる。

鈎（直角のはさむ小さい方の一辺）を知って，他の一辺

股を最小にするとき，黒円径を求めよ。

術文（答）

　　黒円径＝ 鈎
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　図のように記号を付ける。

△ について， ＝ ， ＝ ， ＝ とおく。

円弧 は，△ の内接円である。 ＝ 　…①

黒円 ，右赤円 ，左赤円 とおく。

△ は直角二等辺三角形であるから，

＝ 　 ＝ ＝ 　…②

＝ とおくと，

＝ ＝ より，

より， ＝ ＝

＝ ＋ ＋ ＝

これに， ＝ ＝ ･ ， ＝ ，

＝ を代入すると， ･ ＋ ＋ ＝

これに②を代入すると， ･ ＋ ･ ＋ ＝

整理すると，

両辺を 乗して移項すると，

両辺に を掛け， とおくと，

　 ＝ ，

　 ＝ のとき， ＝ より，①を代入すると， ＝

＝ ＜ より，不適

　 ＝ のとき， ＝ より，①を代入すると， ＝ 　 ＝ （適）

＝ のとき， ＝ ＝ ＝ より，三平方の定理により， ＝ ＝ である。

△ △ より， ： ＝ ： 　 　 ＝

△ △ より， ： ＝ ： 　 　 ＝

＝ － ＝ ＝ ＝ 　よって，黒径＝ 鈎 　

（ 　ジョーカー）
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